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SUBIECTUL I 

Considerăm numerele reale nenule 𝑥 ș𝑖 𝑦 astfel încât: 

        𝑥 +
1

𝑥
=

3

2√3−3
     și      𝑦 +

1

𝑦
=

3

2√3+3
  . 

Arătați că suma 𝑥4 +
1

𝑦4
+

1

𝑥4
+ 𝑦4

 este număr natural. 

SUBIECTUL II 

Considerăm numerele naturale 𝑥, 𝑦  și 𝑧, diferite și nenule care verifică inegalitatea: 

                         √𝑥2 − 2𝑥 + 1 + √4 − 4𝑦 + 𝑦2 + √−6𝑧 + 𝑧2 + 9 ≤ 1. 

Determinați partea întreagă a sumei:     
1

𝑥
+

1

𝑦
+

1

𝑧
 . 

SUBIECTUL III 

Fie triunghiul echilateral 𝐴𝐵𝐶 cu 𝐴𝐵 = 15√2 𝑐𝑚 și  𝐷 ∉ (𝐴𝐵𝐶), astfel încât 𝐴𝐷 = 𝐵𝐷 = 𝐶𝐷 =
15 𝑐𝑚. În triunghiul 𝐴𝐵𝐷, (𝐴𝑃 este bisectoarea ∢𝐷𝐴𝐵, 𝑃 ∈ 𝐵𝐷, iar în triunghiul 𝐴𝐷𝐶, (𝐴𝑄 este 

bisectoarea ∢𝐷𝐴𝐶, 𝑄 ∈ 𝐶𝐷. Se consideră 𝑇 ∈ 𝐴𝐷, astfel încât 
𝑇𝐷

𝑇𝐴
=

√2

2
 . Să se arate că: 

a) (𝑃𝑇𝑄)||(𝐴𝐵𝐶) 

b) 𝐴𝐷 ⊥ 𝑃𝑄 

SUBIECTUL IV 

Se consideră cubul 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′, centrul 𝑂 al feței 𝐴𝐵𝐶𝐷, iar punctele 𝑀și 𝑁 sunt mijloacele 

muchiilor 𝐴𝐵, respective 𝐵𝐶. Arătați că: 

a) Dreptele 𝐷′𝐵, 𝐴′𝑁, 𝐶′𝑀 și 𝐵′𝑂 sunt concurente. 

b) Patrulaterul 𝑀𝑁𝐶′𝐴′ este ortodiagonal. 

Notă:                                                                             (Supliment Gazeta Matematică nr. 10/2023) 
Toate subiectele sunt obligatorii 
Durata probei scrise este de 3 ore 

Fiecare subiect se punctează cu maxim 7 puncte 

  
  


